5G                      RECHERCHES  SUR LES NOMBRES.
la forme zéro, c'est-à-dire divisible par /?, d'où résulte le théorème suivant :
THÉORÈME XV. — Soit, pris pour diviseur, un nombre premier p, et soient A, B, C des nombres entiers positifs ou négatifs, mais non divisibles par p\ on pourra toujours trouver, pour x et y, des valeurs telles
gué la formule
A^2H-Bj-2-hC
soit divisible par p.
Nota. — II suit de la théorie précédente qu'on pourra toujours satisfaire à la question en prenant pour x et pour y des valeurs entières
plus petites que ~-
THÉORÈME XVI. — Désignons par XUL la somme des x premiers termes de la progression arithmétique
i,     i 4- ni,     i-|-27?z,     ...,    i-\-m(x — i);
xm sera le terme général des nombres polygones de l'ordre m -f- 2 et l'on
aura
—     x(x — i )
&ni _- _J----------L m _±_ Xf
2
Supposons d'abord m pair, et soit p un nombre premier quelconque ^> 2. QJI pourra toujours supposer
p — i = m. a 4- ii,
a étant le quotient de —— et n étant ou zéro ou un nombre entier plus petit que m. Cela posé, je dis que la formule xni pourra fournir a H- i valeurs de formes différentes, si l'on a n = o et a H- 2 valeurs de formes différentes dans le cas contraire.
Démonstration. — Supposons d'abord n = o ; on aura
p — i= m a        et       p ~ m a 4- i.
Substituez successivement, à la place de n, dans la formule a?"1, leseur différence
